
MP - Option Info - Scéance 5
Déduction Naturelle - Feuille d’exercices

On pose Γ l’ensemble de formules {φ1 → (φ2 → ψ), φ1 ∧ φ2}
Complétez l’arbre de preuve suivant en y indiquant le nom de chaque règle utilisée.

Γ ⊢ φ1 → (φ2 → ψ)

Γ ⊢ φ1 ∧ φ2

Γ ⊢ φ1

Γ ⊢ φ2 → ψ

Γ ⊢ φ1 ∧ φ2

Γ ⊢ φ2

φ1 → (φ2 → ψ), φ1 ∧ φ2 ⊢ ψ
φ1 → (φ2 → ψ) ⊢ (φ1 ∧ φ2) → ψ

Exercice 1 (Lecture d’arbre de preuve)

Nous avons les faits suivants concernant un personnage fictif appelé Informatix :

φ1 : Si Informatix réussit ses concours, il sera content.
φ2 : S’il pleut, Informatix restera chez lui.
φ3 : Si Informatix ne reste pas chez lui, alors il sera content.
φ4 : Chez lui, Informatix s’entraîne.
φ5 : Informatix réussira ses concours s’il s’entraîne.

1. Formaliser ces faits à l’aide de formules logiques propositionnelles.
2. Montrer, en déduction naturelle, qu’Informatix sera content.

Exercice 2

Prouver en déduction naturelle les tautologies suivantes
1. (A→ B) → (¬A ∨B)

2. (¬A ∨B) → (A→ B)

3. (A→ B) → ¬(A ∧ ¬B)

Exercice 3

Prouver en déduction naturelle le séquent suivant

X2 → (¬X2 ∧X3), (¬X2 ∧X3) → X2 ⊢ ¬X2

Exercice 4


